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Exercice 1. Pour tout n ∈ N∗, on pose :

sn =
n∑

k=1

1

k(k + 1)

1. Étudier les variations de la suite (sn).

2. Montrer par récurrence que, pour tout n ∈ N∗ :

sn = 1− 1

n + 1

3. Montrer qu’il existe deux réels a et b tels que :

∀k ∈ N∗,
1

k(k + 1)
=

a

k
+

b

k + 1

4. Retrouver alors le résultat de la question 2 sans raisonner par récurrence.

Exercice 2. Pour tout n ∈ N∗, on pose :

tn =
n∑

k=1

1

k(k + 1)(k + 2)

1. Montrer qu’il existe trois réels a, b, c tels que :

∀k ∈ N∗,
1

k(k + 1)(k + 2)
=

a

k
+

b

k + 1
+

c

k + 2

2. En déduire le calcul de tn.


