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Exercice 1
L’inéquation n’a de sens que si z € R\ {5, —4,4}.

1 i 1 - 1 o 1 . 1
r+4 x—4 x+5 r+4 x—4 x+5
(z—d(x+5)+(x+4)(x+5)— (x+4)(x—4)
(x+4)(z —4)(x+5)
22 4+ 5z — 4z — 20 + 2% + 5z + 4z + 20 — (2% — 16)
(x+4)(x —4)(x+5)
o 2x2+10z—x2+16<0
(z+4)(z—4)(z+5)
2?2 4+ 10z + 16
(x+4)(z—4)(x+5)

<0

<0

<0

<0

Etudions le signe du trinéme 2% +10z+16 : ses racines sont —2 et —8. Donc 22 +102+16 < 0 si et seulement si 2 €] —8, —2[.

T —00 -8 ) —4 -2 4 +00
22 + 10z + 16 + 0 - - - 0+ +
x+4 - - - 0+ + +
x—4 - - - - - 0 +
T+5 - - 0 + + + +
2% 410z + 16 0 o+ -+ 0 -+
(x+4)(z—4)(x+5)
On en conclut que I'ensemble des solutions de I'inéquation est S =] — oo, —8[U] — 5, —4[U] — 2,4].

Exercice 2

L’inéquation n’a de sens que lorsque m ## 0. Distinguons deux cas :

Cas1l:m<0

3r—2
m

—m<z & 3z—-2-m2>mz carm<0

& 3r—mz>m?+2
& (3—m)x>m?+2

Résolvons : 3 —m > 0 <= 3 > m. Puisque m < 0, on a m < 3 et donc 3 —m > 0. D’ou :

2
2
B-—2)r>m*+2 < x>7§ +

—m



Cas2:m>0

3x—2
m

—m<z & 3z—-2-m2<mz carm<0

& 3xr—mz<m?+2

& B-m)z<m?+2
On a déja vu que 3 —m > 0 <= 3 > m. On distingue donc trois sous-cas :
Cas 2.1: m<3

m? +2

3— <m’+2 & 2<
B3—m)z <m”+ v< g

Cas 2.2: m=3

B-m)zr<m?+2 & 0<11

Cas 2.3: m>3

m? + 2

B-mz<m?+2 & x> ry——

Conclusion

— Sim €] — 00,0[U]3, +o0] alors S = } m?+2 oo [

3—m
- Sim €]0,3[ alors S = | o0, 2242
— Sim =3 alors S = R.
Rappelons que pour m = 0, 'inéquation n’a pas de sens.

Exercice 3

1. « =1 est une racine du polynéme 23 — 222 4 1

2.
2} =202 +1=(r—a)(ax® +br+c) & 2° 22 +1=(v—1)(az® + bz +¢)
s 2P -2t+l=ar®+ b’ +cx—az?—br—c
e -2 +1=a*+ (b—a)2®>+ (c—bz —c
Par identification des coefficients, on est conduit a résoudre le systéme suivant :
1 = a
-2 = b—a N _11 B ch
0 = ¢c—b -] B .
1 = —c o
Dounad —222 +1=(z—1)(2% -2 —1).
3.

-2 4+1>0 & (z—-D@@*—2-1)>0



Etudions le signe de 22 — 2 — 1 = 0. Le discriminant de ce trinome est A = (—1)2 —4(—1)(1) = 5 > 0 donc il admet
deux racines x1 = # et xo = % De plus, 22 — 2 — 1 < 0 si et seulement si z €|z, zal.

Comparons x1, T2 et 1 :on a x; < 1 < zs.

On en déduit le tableau de signes suivant :

x —00 T 1 To +00
2 —r—1 + 0 - - 0 +
r—1 - - 0+ +
(r—1)(2% -z —1) - 0 + 0 - 0 +

D’ou 'ensemble des solutions de I :



